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Palestra: Zeros p-ádicos de Formas Aditivas

Carga horária: 50 minutos.

Público-alvo: Estudantes em final de graduação, em pós-graduação e pesqui-
sadores.

Resumo: Para k ∈ N e p um númer primo, defina Γ∗(k, p) como o menor in-
teiro positivo l ∈ N tal que qualquer que seja a forma diagonal f(x1, . . . , xn) =
a1x

k
1 + · · ·+asx

k
s , com coficientes inteiros tenha um zero não-trivial sobre Qp desde

que n ≥ l. Defina também

Γ∗(k) = max
p prime

Γ∗(k, p).

Em 1963, Davenport and Lewis[2] provaram que Γ∗(k) ≤ k2 + 1 e Γ∗(p− 1, p) =
k2 + 1, e em 1966 Dodson[3] molhorou este resultado mostrando que Γ∗(k, p) ≤
49
64k

2 + 1, se k 6= p − 1. Alguns resultados são conhecidos para valores específicos
de k.

Antes de apresentar nosso principal resultado precisamos de algumas notações.
Escreva k = pτk0, com mdc(p, k0) = 1. também escreva k = γq + r, com q, r ∈ Z,
0 ≤ r < γ, onde

(1) γ = γ(k) =

 1, if τ = 0;
τ + 1, se τ > 0 e p > 2
τ + 2, se τ > 0 e p = 2

.

Theorem 1. Com a notação acima,

(2) Γ∗(k, p) ≤ (pγ − 1)q + pr,

e a igualdade vale sempre que p− 1 divide k.
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O caso p = 2 do Teorema acima foi provado por Knapp[4] e portanto em nossa
apresentação consideraremos p > 2, entretanto as técnicas são bastante parecidas
com algumas adaptações. Como aplicação do Teorema 1 provamos também que:

Theorem 2. Γ∗(54) = 1049.
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